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1. (10 pont) Legyen X az alaphalmaz és A C X rogzitett. Hatarozzuk meg a {B :
A C B C X} halmazok altal generalt o-algebrat!

2. (10 pont) Tekintsiik az E, = (—1/n,n] intervallumsorozatot! Mi lesz limF,, illetve
limFE,?

3. (10+5+5 pont)
Legyen X = {1,2,3,4} az alaphalmaz, F = {0, {1}, {4}, {1,2},{1,2,4}} C P(X) egy
halmazrendszer, és tekintsiik a v : F — [0,00], v(0) = 0, v({1}) = 2, v({4}) = 4,
v({1,2}) =1, v({1,2,4}) = 3 halmazfiiggvényt.

(

a) Adja meg a v halmazfiiggvény &ltal generalt kiils mértéket!
(b) Adjon példat, amennyiben van, nem mérheté halmazra!

(c) Igaz-e, hogy v premérték (eldmérték)? Valaszat indokoljal

4. (10 pont) Bizonyitsuk be, hogy tetszbleges f : [a,b] — R fiiggvényre az {f(x) : z €
[a,b], f'(z) = 0} halmaz nullmértékd.

5. (10 pont - BONUSZ)

Tekintsiik a kovetkezd halmazt:

k=1

A= {x = Z% € [0,1] : &, = 0 vagy 1, és zor = 0 minden k—ra}.

Mutassuk meg, hogy A kompakt, nem megszamléalhato, sehol sem stird, nullmértékd
halmaz.



