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1. Bizonyitsa be a kévetkezs egyenlstlenségeket! (5+5 pont)

(a)

1 n
n!<(n_2|_ ) , han>1(neN).

(Utmutatas: hasznéljuk a szamtani-mértani kozepek kozti egyenlStlenséget!)

(b)
(a +b)(c+d) > Vac+ Vbd, a,b,c,d>0.

(Utmutatas: hasznéljuk a Cauchy-Schwarz-Bunyakovszkij egyenltlenséget!)

2. (5+5 pont) Legyenek A, B és C' tetszbleges halmazok. Igazolja az alabbi 6sszefiig-
géseket.

(a) (A\B)\(B\C)=A\B.
(b) (ANB)xC=(AxC)n(Bx().
3. (5+5 pont) Legyen A = {0,1} és B = {1,2}. Vélassza ki P(A x B)-bsl
(a) a fuggvényeket,
(b) az invertalhato fiiggvényeket.

4. (545 pont) Mely valos a értéknél lesz

(a) az
fx)=ala+ 12>+ 2a+3)r+1, z€R

fliggvényre igaz, hogy f~1([0,00)) = R?



(b) az
f(x):{a:vz, ha -1 <z <0

20—z, hal0<z <1
fliggvény invertalhato?
5. (5+5 pont)
(a) Legyen
H={/r+1-yr:z>0}CR
halmaz infimuma?

(b) Hatérozza meg az A = (=3,-1]U{2 : n € N} U {3} U [5,6] C R halmaz
bels pontjainak, kiils6 pontjainak, hatarpontjainak, torlodéasi pontjainak illetve
izolalt pontjainak a halmazat!

6. (10 pont - BONUSZ) Mutassa meg, hogy egy halmaz torlodasi pontjainak halmaza
zart.



