
NÉV: ................................................................... NEPTUN-KÓD: ...................................... SZAK: ..................

Valószínűségszámítás pótZH1, 2025. nov. 14. 15:15–16.00
Munkaidő: 45 perc. Nem-programozható, internet nélküli kalkulátor használható.

Az elérhető maximum (a bónusz feladattal együtt): 24 pont, de már 20 pont is 100%-os eredménynek számít.

1. Egy 12 osztályos gimnázium minden évfolymából pontosan 5 diák megy el az év végi iskolai kirándu-
lásra, tehát összesen 60 diák. Ebédkor a diákokat a 14 fős A, B, C és D asztalokhoz, valamint a 4 fős E
asztalhoz ültetik le. Minden elrendezést egyformán valószínűnek feltételezve, mi az esélye, hogy

(a) mind az öt elsős diák az A asztalnál ül? (2 pont)

(b) nincs egyetlen évfolyam sem, amiből mind az öt diák az A asztalnál ül? (Azaz: az A asztalnál nem
ül se öt elsős, se öt másodikos,... se öt tizenkettedikes? Tipp: szita-formula.) (8 pont)

2. Anna pénzérméje szabályos, Bori pénzérméje 1
3

eséllyel esik a Fej oldalára, Cili pénzérméje p eséllyel
esik a Fej oldalára. A játék legeléjén Anna betesz az asztal közepére 700 Ft-t, Bori x Ft-t, Cili pedig y
Ft-t. Ezek után feldobják egyszerre a három érmét; ha mindhárom érme ugyanarra az odalára esik, újra
dobnak, és ezt ismétlik addig, amíg valamelyikük (a győztes) érméje másik oldalára esik, mint a másik
két lány érméje. Ekkor a győztes elveszi az asztalon levő teljes összeget, azaz 700 + x+ y Ft-t.

(a) Tudjuk, hogy Anna és Bori nyerési esélye úgy aránylik egymáshoz, mint 7 : 5. Határozza meg p
értékét! (5 pont)

(b) Mennyi x illetve y értéke, ha igazságos a játék? (5 pont)

Bónusz Most tegyük fel, hogy másképp játszanak; dobálják a három érmét (mindenki a sajátját) egyszerre,
amíg valaki Fejet nem dob, ekkor ez a lány kiszáll, és két érmével folytatják addig, amíg egy másik
lány Fejet nem dob, ilyenkor a harmadik lány győz. Persze az is lehet, hogy úgy ér véget a játék,
hogy nem lehet győztest hirdetni (vagy azért, mert mindhárman egyszerre dobják az első Fejet,
vagy mert miután az egyik lány kiszállt, a következő Fejet egyszerre dobja a még játékban maradt
két lány). Határozza meg, hogy ebben a játékban várhatóan hányszor dobnak (2 pont) és hogy
milyen eséllyel győz Anna, Bori, illetve Cili (2 pont).


