Matematika A2

12. feladatsor

1. Vazoljuk fel az integralési tartomanyt és szdmitsuk ki az integrélt!
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. Hatérozza meg az f(z,y) = 2% + 2y fiiggvény integraljat az A(1,1), B(0,3) és C(3,0) pontok altal
hatérolt haromszogon!

. Hatarozza meg az f(x,y) = cos(4y) - sin®(4y) fiiggvény integraljat az A(0,0), B(2,2), C(6,2) és
D(4,0) pontok &ltal hatarolt paralelogramman!

. Vazoljuk fel az integralasi tartomanyt, irjuk fel és szamitsuk ki az integralt forditott integralasi
sorrenddel!
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. Hatérozzuk meg a térfogatat annak az éknek, amelyet a z = 12 — 3y? feliilet és az x +y = 2 sik
vag ki az elsG térnyolcadbol!

. Impropius kettds integralok az egyvaltozos impropius integralokhoz hasonléan értelmezhetsk, és
hasonléan is szamithatok. El6szor meghatarozzuk az integralt véges tartomanyon, és megnézziik
a hatarértéket, amint a hatarok a két valtozéra egymastol filiggetleniil végtelenbe tartanak.
Széamitsuk az integralokat kétszeres integralként, majd vizsgaljuk az egyvaltozo szerinti végtelenben
vett hatarértéket!
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. Vazoljuk az adott gorbékkel hatérolt tartomanyt, azutan fejezziik ki a teriiletét mint kétszeres
integrélt, majd szdmitsuk is ki a teriiletet!

(a) A koordinatatengelyek és az x + y = 2 egyenes.

(b) Az z = —y? parabola és az y = = + 2 egyenes.

(¢) Az x = y? és x = 2y — y? parabolak.
. Az ebben a feladatban szerepld integralok, ill. ezek Osszegei, xy-sikbeli tartoményok teriiletét adjak.

Vazoljuk fel a tartomanyokat, adjuk meg a hatarologoérbéket és a metszéspontokat! Majd szamitsuk
ki az integralokat!
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Hatarozza meg az f(z,y) = o + y? fiiggvény kettds integraljat T tartomanyon, ahol T az origd
kozéppontu 4 sugari kor azon pontjai, melyekre x < y!

Térjiink at polarkoordinatéakra, és szamitsuk ki az integralt!
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Hatéarozza meg a T tartomanyon az f(z,y) fiiggvény kettGs integraljat, ha

a) T={(z,y)z?+9y* <1,y > 0,2 >0}, f(z,y) = 72

( R
(b) T = {(z,y)1 <2*+y* <4}, f(z,y) = In(z® +3?)
(©) T={(z.y)?+y? < R}, f(z,y) =e >V

(d) T={(x>y)|( 32+ (y—2)?2 <1}, flz,y) =2 +¢°
() T ={(z,9)|% + % <1}, f(z,y) = |2ay]

Attérés polarkoordinatakra: Szamitsuk ki az
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integralt!

Integralja az f(x,y) = 1 fliggvényt az y = =, y = 2z, zy = 1 és xy = 2 gorbék &ltal hatarolt
tartoméanyon!

Legyen T egy tartomany az xy-sik els§ siknegyedében, amelyet az xy = 1, zy = 9 hiperbolék és az
y =z, y = 4z egyenesek hatarolnak. Hasznaljuk az = u/v, y = uv, u > 0, v > 0 transzforméaciot
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integral atirasdhoz egy megfelel6 G tartoményra az uwv-sikon! Szamitsuk ki az integralt!

Hatéarozza meg az f(x,y) = = fiiggvény integraljat a T = {(z,y)|lx > 0,y > 0,22/ + y?/3 < 1}
tartomanyra!

Hatérozza meg az y = /x, y = 21/, vy = 1 és vy = 2 gorbék altal hatarolt sikidom teriiletét!
Hatarozza meg a z = 1 — 22 — 2y? feliilet z > 0 része és az x,y sik altal hatarolt térrész térfogatat!

Hatarozza meg az f(z,y) = z + y felilletnek az A(0,0), B(0,1), C(2,1) és D(2,0) pontok altal
hatéarolt téglalap feletti részének felszinét!

Hatérozza meg az f(z,y) = zy, T = {(x,y)|2? + y* < 1} feliilet felszinét!
Hatarozza meg az f(x,y) = 1 — 22 — y? feliilet 2y sik feletti részének felszinét!

Hatarozza meg a T = {(z,y)|2? + y*> < R? y > 0} tartomanyt lefed6 homogén siklemez témegkd-
zéppontjanak koordinatait.

Hatarozza meg a T = {(z,y)|z*/® + y*/®> < 1,z > 0,y > 0} tartomanyt lefedd homogén siklemez
tomegkdzéppontjanak koordinatait.



