Matematika A2

13. feladatsor

1. Szémitsuk ki a kovetkezd harmasintegralokat!
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2. Széamitsuk ki az f(x,y,2) = x + 2y + x2? fiiggvény harmasintegraljat a D tartoményon, ahol
D={(z,y,2): 1 <2 <3,0<y<2 —1<2z<2} tartomanyon!
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3. Szamitsuk ki f(z,y,2) = e*T¥T* fiiggvény harmasintegraljat azon a téglatesten, aminek a csiicsai
(-1,2,0), (—-1,2,3), (—1,4,0), (—1,4,3), (2,2,0), (2,2,3), (2,4,0), (2,4,3)!
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4. Legyen D = {(2,9,2):0< 2 <2, 2 <y<dr+1, —2 <z < axy} és f(z,y,2) = 2xz. Szamitsuk ki
D
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5. Legyen a D tartomény a (0,0,0), (1,0,0), (1,1,0) és (1,1,1) cstcst tetraéder. Hatarozza meg az
flz,y,2) =z +y + 2 fiiggvény harmasintegraljat!
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6. Hatarozza meg a D = {(z,y,2) : 22 +y?> < 4,0 < 2 < 1} tartoméanyon az alabbi fiiggvények
harmasintegraljat:
Hengerkoordinatéas helyettesitést hasznalunk: x = rcosy, y = rsiny, z = z. Ekkor a Jacobi-
determinans r és az integralasi tartomanyok: r € [0,2], ¢ € [0, 27], z € [0, 1].
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(C) f(.l?, Y, Z) = ezz+y
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7. Hat4rozza meg a z = x? + y? és a z = 4 sikok kozotti tartoményon az f(x,y,2) = z fiiggvény
harmasintegraljat!

Hengerkoordinatakkal:
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8. Hatéarozza meg a D = {(x,y,2) : 22 +9?> + 22 < 1, x,y, 2 > 0} tartomanyon az alabbi fiiggvények
harmasintegraljat:
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Gombkoordinatas helyettesitést hasznélunk: z = rsinacos 8, y = rsinasin 8, z = r cos a. Ekkor
a Jacobi-determinans r? sin « és az integraldsi tartomanyok: r € [0,1], a € [O, g], B e [O, g]
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