Matematika Ala 2026. januar 28.
Vegyészmérnoki és Biomérnoki Kar VIZSGA Megoldasok

1. feladat (4+8+8=20 pont)
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2. feladat (6+8=14 pont)
Konvergensek-e az aldbbbi sorok?
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Mo. a) Legyen a,, := (2’222121) (n € N).
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tehat a gyokkritérium alapjan (1p) a > a, sor konvergens (1p) .
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b) Legyen b,, := sin(n”) (neN,n>2).
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Ekkor minden n € N, n > 3 esetén
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és > % konvergens, tehat a majorans kritérium alapjan > b, abszolut konvergens

neN neN,n>2
(2p) kovetkezésképpen konvergens (1p) .



2026. januar 28.

Matematika Ala
Megoldasok

Vegyészmérnoki és Biomérnoki Kar VIZSGA

3. feladat (34+13=16 pont)
Mit mondhatunk egy korlatos és egy 0-hoz tart6 sorozat szorzatédnak hatarértékérsl? Mondjuk

ki és bizonyitsuk az errél szo6lo tételt.

Mo. Tétel. Legyenek (an)nen és (bn)nen szamsorozatok. Ha li_>m an = 0 és (by)nen korlatos,
n oo
akkor lim anb, =0. (3p)
n—oo
Bizonyitds. Legyen K € RT olyan, hogy minden n € N esetén |b,| < K. (2p) Az
an =30 feltétel miatt <-hoz létezik olyan N € N, hogy minden n € N és n > N esetén
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Fz azt jelenti, hogy minden n € N és n > N esetén

|an| < (4p)
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|anbn| = |an||bn‘ <

kivetkezésképpen anb, —3 0 (1p) .




