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Ahol V' az els térnyolcadba esé térrész, amelynek hatarai:

(a) a koordinatasikok és az = 2, y = 3, z = 4 egyenletii sikok,

(b) a koordinatasikok ¢s az x + 2y + z = 4 egyenletii sik.
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1. Definicio.

e A H CR halmaz 1-dimenziés normdltartomdny, ha kompakt intervallum.

o A H CR"™! halmaz n + 1-dimenzids normdltartomdny, ha létezik olyan H' C R" n-dimenzids
normdltartomdny, valamint g,h : R™ — R folytonos fiigguények, amelyekre minden x € H' esetén
g(x) < h(x) teljesiil, és

H:{(: 1/)€H><]R‘:/ <f/<]7(L)}

2. Tétel. (Integralas normaltartomanyon.) Legyen n > 2 és H' CR"™ n— 1-dimenzids normiltarto

midny, tovabbd g,h : R*™" — R folytonos fiigguények, amelyekre minden x € H' esetén g(z) < h(z) teljesii,
(‘1

H:={(x.y) € H' xR| g(x) <y < h(x)}
Ha az f:R" — R fiiggvény folytonos a H halmazon, akkor f integrdlhaté H-n, és

h(z)

/f = / flz.y)dy da.
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Ahol a V korlatos térresz hatarai:

l5=c0 bx
: s hatdrai: az 22 +y% = 9 egvenleti hengerfeliilet, valamint a z = 06s x+2 =4 &
oottt sk \Z T Y cgvenletn hengerfelilet, valamint a SR k A-(-Ylltrk) L S A &t 4% JX L @
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. 3. Tétel. (Henger koordinatazas.) Legyen A C Ry x [0,27] x R Jordan-mérhetd ¢
— A(z,y.2) = . .
.‘_/ Vai+y C:R* R (r.p,2) — (rcos(p).7sin(p), 2) .
\ V korlétos t hatérai: az z = x2 + 92 egyenleti forgasparaboloid, valamint a z = 4 Ha az f ‘R3S R fiiggvény korldtos a C(A) halmazon, akkor
cgvenletii sik. ' o
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abban az értelemben, hogy ha az eqyik oldal létezik, akkor a mdsik is és eqyenldck.
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4. Szamitsuk ki az 22 +y> =4 egyenletii henger, valamint a z =0 ¢és a 2z = 8 — 2z — y egyenletii sikok
altal hatarolt korlatos térresz térfogatat
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5. Szamitsuk ki a z
terfogatat.
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m egyenletii felitlletek altal hatarolt korlatos térrész
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6. Legyen V= {(x,y,2) e R?|2? + 4> + 22 <9, 2 <0,y > 0,2 < 0} 4. Tétel. (Gombi koordinatazas.) Legyen A C Ry x [0, 7] x [0,27] Jordan-mérhets é
22 d( )= SRR (1,0,0) — (rsin(d) cos(p), 7 sin(f) sin(p), 7 cos(h)) .
‘/JU = Ha az f : R® — R fiigguény korldtos az S(A) halmazon, akkor
D / Fa.y)d(a.y) //‘f sin(8) cos(i). 7sin(9) sin(p). r cos(8))r2 sin(6) d(r. 6, ¢).
own v = T LP¢ 0
%3/\/‘2'.9\0— Xé DI L1>/D 7 < F abban az értelemben, hogy ha az eqyik oldal létezik, akkor a masik is és egyenliek.
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7. Szamoljuk ki a V' = {(:‘ y,2) R [1 < a2+ 42+ 22 <4, \/? <z< m} térrész terfo-
gatat.
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