
Matematika G1 Els® ZH

A csoport, megoldások

2023

A dolgozaton 5+5+5+5+5=25 pont szerezhet®. Munkaid®: 70 perc.

1. Számítsa ki az alábbi sorozat határértékét! Adjon tetsz®leges ε > 0-hoz N(ε) ∈ N küszöbin-
dexet!
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Megoldás: A határérték kiszámításához kiemelhetünk a számlálóból és a nevez®b®l is n2-et :
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(1 pont) Itt tétellel is indokolhatunk (ha rendesen ki van mondva: polinomok f®együtthatói
határozzák meg a határértéket).
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2. Számítsa ki a következ® sorozat határértékét! Válaszának minden lépését indokolja!
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Megoldás: Vizsgáljuk a két tagot külön-külön!

Az els® tagot rend®r elvvel oldhatjuk meg:
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(2,5 pont) tehát az eredeti tag is az egyhez tart. (0,5 pont)

A második tag: (
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Összességében tehát an → 1 + e5/3.
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3. Folytonossá tehet®-e az alábbi függvény az x = 0 pontban? Ha igen, határozza meg a értékét
úgy, hogy a függvény folytonos legyen az adott pontban!

f(x) =


tg(2x)

x3
ha x ̸= 0,

a ha x = 0.

Megoldás: A függvény akkor tehet® folytonossá az adott pontban, ha jobb- és baloldali
határértékei léteznek és ezek egyenl®k. (1 pont - kimondás nélkül, alkalmazás esetén is jár a
pont)
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(1 pont) Így nem tehet® folytonossá a függvény. (0,5 pont)

4. Számítsa ki az alábbi függvény deriváltfüggvényét!
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)
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Megoldás:
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(1+2+2 pont)

5*. Adjuk meg az összes olyan sorozatot, mely a tanult de�níció szerint konvergálni fog egy adott
A ∈ R értékhez az N(ε) = [ε] + 1 választással ! (A maximális pontszám csak indoklás esetén
kapható meg!)

Megoldás: Ezen sorozatok a konstans an = A sorozatok (1 pont - csak gondolkodásra utaló
jelek esetén adjuk meg).

Ha egy an sorozat konvergál egy A értékhez N(ε) = [ε] + 1, az azt jelenti, hogy elegend®en
kicsi ε esetén N(ε) = [ε]+1 = 1, tehát már az els® elem benne van a vizsgált sávban. Ennek
viszont minden ε szélesség¶ sáv esetén teljesülnie kell, tehát a sorozat minden eleme benne
van az A tetsz®legesen kicsi sávjában. Ez azt jelenti, hogy an = A konvergens sorozat. (4
pont - más, helyes indoklás is elfogadható)
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