Funkcionalanalizis fizikusoknak (BMETE92AF37)
1. pot-/javito zarthelyi
(2019. aprilis 12. 8:30-10:00, H.45a terem.)
1. (a) Legyen V véges dimenzits vektortér, és legyen A : V. — V linea-

ris leképezés! Definidlja det(A)-t az A matrixara valé hivatkozas
nélkiil!

(b) Mondja ki az [' és [ terek kozti dualitasrol tanult tételt!

(c¢) Adjon példat nem teljes metrikus térre!
2. Legyen [A] = [§ 4] az A : R? — R? lineéris leképezés matrixa az

{e = [§].f =[]} standard bazisban! Hatarozza meg az AV A
leképezés matrixat az {e Ve,eV f, f V f} béazisban!

3. Jeldlje cq a zérohoz konvergald valos szamsorozatok halmazat!

(a) Igazolja, hogy ¢y altér (*°-ben!

(b) Igazolja, hogy ¢y zért (azaz komplementere nyilt) az (I, ||||«)
normélt térben!

4. (a) Igazolja, hogy x,y € C" esetén ||z @ yll2 = ||z]|2 - ||yl2!

(b) Legyen V véges dimenzios vektortér! Hatarozza meg a
. V->VVY, r—axVae

leképezés Fréchet-derivaltjat egy tetszéleges pontban!

5. Jeldlje (C*[0,1],[-]]) a [0, 1] intervallumon folytonosan derivalhato va-
16s fiiggvények vektorterét a || f|| = || floo + || f]|cc norméaval! (Itt |||l
a szuprémum-norma.) Hatérozza meg az f € C'[0, 1] esetén a

B(f) = / £(t) dt + 2f(0)

formulaval megadott ® funkcional norméjat! (Részpontszamért adjon
also /felss becslést || P||-ra!)

Osszesen 50 pont

Varhato jegyhatarok: 20, 28, 35, 43 pont.
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