Matematika A4 - Valdsziniiségszamitas 2023. oktéber 25.

1. zh

1. Amikor a kutyammal sétalunk, akkor 2 6ra alatt atlagosan 2 kutyat és egy 6zet latunk. Minden egyes
allat felbukkanasa fiiggetlen egymaéstdl és két egymast kévetd kutya, illetve két egymast kévetd 6z
kozott eltelt id6 is exponencialis eloszlasu.

(a) Mi az éllatok (kutydk+06zek) szdméanak az eloszlasa? (Add meg az eloszlds nevét és paramétereit!)
(2p)

(b) Mi a valdsziniisége, hogyha a séta elsé felében lattam kutyét, akkor a masodik felében is ldtok
legaldbb egyet? (3p)

(c) Mi a valdszintisége, hogyha egy 6ra alatt volt legaldbb 3 kutya, akkor volt tobb, mint 47 (Ugyan-
abban az 6raban.) (3p)

(d) Ha fél éra alatt lattam 3 llatot, akkor mi a valészintisége, hogy ebbdl pontosan 1 volt kutya? Mi
lesz a kutyak eloszldsa a 3 allat kozott? (Add meg az eloszlas nevét és paramétereit!) (3+2p)

(e) Ha fél 6raig nem lattam egy éllatot se, akkor mi a valdszintisége, hogy még legalabb fél éraig nem
latok egyet sem? (2p)

(f) Mi a valészintisége, hogy 3 Ozre legalabb egy érat kell varni? (3p)
2. Az E épiilet hiiféjébe érkezé szallitmany idépontjanak (X) varhaté értéke 3 ora, és szérésa 2/+/3.
(a) Mikor val6sziniibb, hogy a szallitméany 2 el6tt érkezik meg, hogyha X ~ Exp(\) vagy ha X ~
Uni(a, b)? Mennyi ez a valésziniiség? (7p)
(b) Tegyiik fel, hogy X ~ Uni(a,b). Ha 3-ig nem érkezett meg az aru, mi a valésziniisége, hogy 4
utan fog? (3p)
3. Legyen X stirtiségfiiggvénye f(z) =c-x-e % ha 0 <z < oo és 0 egyébként.

(a) Milyen c-re lesz ez egy siiriiségfiggvény? (3p)
(b) Mi lesz az eloszlasfiiggvény? (1p)
(¢) Mennyi lesz E(X)? (3p)

4. Egy dobozban 15 db hibés és 1000 db jé alkatrész van.

(a) Ha visszatevés nélkiil hizunk, akkor mi a valészintisége, hogy 10 hizdsbol 2-szer hiizunk hibédsat?
(2p)

(b) Ha visszatevéssel nélkiil hizunk, akkor mi a valészintisége, hogy 10 htzasbdl 2-szer hiizunk hibé-
sat? (2p)

(c) Mi a valdsziniisége, hogy a 3. hibas a 100. hizasnal kertil els, ha visszatevéssel hizunk? Mi a 3.
hibas eloszlasa? (Add meg az eloszlas nevét és paramétereit!) (2+1p)

(d) Mi a valészintisége, hogy 500 visszatevéses hizdsbél 6 hibas lesz? Adj kozelitést Poisson eloszlassal!
(Csak kozelités kell.) (2p)

(e) A dobozbdl valaki kiszedett 100 alkatrészt és attette ebbe az 4j (2-es szdmi) dobozba. Annyit
tudunk, hogy visszatevéssel hizva 3-at annak a valdsziniisége, hogy 1 hibas lesz benne 0.243,
illetve, hogy 2 hibés lesz benne 0.027. Mi a selejtesek ardnya az j dobozban? (3p)

(f) Kollégéank adott nekiink egy alkatrészt random, mi a valészintisége, hogy selejtes volt, ha ugyan-
olyan valészintiséggel hiizott mindkét dobozbdl? Ha kapunk egy selejtes alkatrészt, mi a valdszi-
niisége, hogy az 1-es dobozbdl szérmazott? (4p)



