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11. Gyakorlat
Riemann-integral és az integralas alkalmazésai

1. Szamitsuk ki az alabbi integralokat.
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2. Szamitsuk ki az alabbi teriileteket.
a) Az y = - gorbe és a x-tengely altal hatarolt teriiletet az [1, 3] intervallumon.
b) Az f(z) = 22 és a g(x) = 2z fiiggvények altal kozrezart teriiletet.
c) Az z(t) = 2t,y(t) = t3, ahol t € [0, 1] gérbe alatt teriilet.
d) Az z(p) = pcos(v),y(p) = psin(p), ahol ¢ € [0, 27] arkhimédészi spiral altal
meghatarozott szektorteriilet.

3. Szamitsuk ki az aldbbi gérbék ivhosszat.
a) Az y = 2% gorbe hosszat a [0,2] intervallum felett.
b) A z(t) = 2sin3(t), y(t) = 2 cos®(t), ahol ¢ € [0, 5] paraméterekkel adott
asztroid egy részének az ivhosszat.

4. Szamitsuk ki a térfogatdt annak a testnek, amit az x(t) = ¢t —sin(¢) ,y(t) = 1 — cos(t), ahol t € [0, 27]
ciklois x-tengely koriili megforgatasaval kapunk.

5. Szamitsuk ki a felszinét annak a testnek, amit az y = \/z, = € [0, 4] gorbe z-tengely koriili megforga-
tasaval nyeriink.

6. Szadmitsuk ki az y = \/z gorbe és az x = 0 és = = 1 egyenesek altal meghatdrozott siklemez stilypontjat.



